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1. Notăm cu nS suma primilor n termeni ai șirului  
1n n

a


, iar 
2 3nS n n  . 

a) Arătați ca șirul  
1n n

a


 este o progresie aritmetică cu 2 2na n  . 

b) Calculați suma 
1 2 2 3 1011 1012

1 1 1
...P

a a a a a a
   

  
. 

c) Arătați că 
1 2 2 3 3 4 1 1

1 1 1 1 1
... , 2

n n n

n
n

a a a a a a a a a a


     

    
 

a)    
22

1 3 1 3 1 2 2n nS S n n n n n
         
 

 

 
1n n

a


 este o progresie aritmetică dacă 1n na a  constant. Și deci 1 2n na a    este rația 

progresiei. 
 

1p 

 

1p 

b) 
3 2 1012 10112 1

2 1 3 2 1012 1011

...
a a a aa a

P
a a a a a a

 
    

  
 

1012 1 2026 2

2

a a

r

 
   

1p 

 

 

1p 

c) 

1 2 2 3 3 4 1 1 2 2 3 3 4 1

1 1 1 1 1
... ...

n n n n

r r r r

a a a a a a a a r a a a a a a a a 

 
          

        
 

 

3 2 4 3 12 1

1 2 2 3 3 4 1

3 12 1 2

1 2 1 2 2 3 2 3 1 1

1 1

1 2 2 3 1 1 1

1
...

1
...

11 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1
...

n n

n n

n n

n n n n

n n n n

a a a a a aa a

r a a a a a a a a

a a aa a a

r a a a a a a a a a a a a

a n r a n

r a a a a a a r a a r a a







 



   
      

    

 
       

      

     
             

    1

1

na a



 

 

1p 

 

 

 

 

1p 

 

 

1p 

 

 

 

2. Rezolvați următoarele ecuații: 

a) 
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a) Ecuația se poate scrie 2 6 1 7x x    unde 
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b) 
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c) 
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3. Fie familia de parabole :mf  ,    2 2 1 1mf x mx m x m     , *m . 

a) Să se determine *m pentru care ecuația   0mf x   are rădăcini reale. 

b) Să de arate ca varfurile parabolelor de află pe dreapta de ecuație y=-x. 

c) Arătați că toate parabolele trec printr-un punct fix. 

 

a) Se impune condiția că 0       
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c) Se mai poate scrie  
2

2 1 1y x m x      

unde egalitatea este adevărată dacă 1x   și 1y   

Deci  1;1P   

1p 

 

1p 

1p 

 

4. a) Dacă 
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b)  Folosind sin 2 2sin cos    Dacă alegem 2n x  și înlocuind în formulă, avem: 
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c) Vom folosi succesiv formula demonstrată la punctul b) pentru fiecare termen din produs: 
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Observăm că este un produs telescopic: numărătorul unei fracții se simplifică cu numitorul 

următoarei fracții.  
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Notă: Pentru orice soluție corectă, chiar dacă este diferită de cea din barem, se 

acordă punctajul corespunzător. 


