CONCURSUL INTERJUDETEAN DE MATEMATICA “SPIRU HARET”
EDITIA a XXV-a, 16 MAI 2026
Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica - informatica
Clasa a XI-a

Problema 1
Fie matricele 4,Be M, (]R) si AeR’", cu cel putin una dintre matricele 4si B inversabili.

a) (4p) Dacd matricea AB+ Al este inversabild, atunci si matricea B4+ Al este inversabila.
b) 3p) Fie 4,BeM, (R) cu matricile A+, si B+, inversabile si
(A+1,)" +(B+1,)" =1,.Demonstrati ci AB=1,.

Problema 2
(7p) Fie a,beR cu a<bsi f:[a,b] > R o functie continud cu proprietatea f(a) f(b)<0.
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Demonstrati ca numarul ¢ =

Problema 3
Fie f:R —[-11] o functie cu proprictatea

min 1=/ (1)f1=/7 ()] SMSmax{\/l—fz(x),\/l—fz(y)},Vx;ty.
y
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a) (4p) Daca f(0)=1demonstrati cd f(x)=1,VxeR.

b) (3p) Daca f(0)=0 demonstrati ca limLx) =1.
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Problema 4
Fie numarul real £ >0, k#1. Se considera sirul (xn )”2 , definit prin relatia de recurenta
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X, ="xl-x! ,oricarear fi n>2, x, =k, x, =k, unde p,q sunt numere naturale

nenule.
a) (6p) Aratati ca sirul (x,)  este convergent si calculati limx, ;

b) (1p) Calculati lim#/x,x,...x, .

Nota: Toate subiectele sunt obligatorii.
Fiecare problema este punctata de la 0 la 7 puncte.
Timpul efectiv de lucru este de 3 ore.



