ONCURSUL INTERJUDETEAN DE MATEMATICA
”SPIRU HARET”
EDITIA A XXV-A, 16 MAI 2026

Filiera tehnologica: profilurile tehnic, servicii, resurse naturale si
protectia mediului

CLASA a X-a
BAREM DE CORECTARE SI NOTARE

1.Se dau numerele: a=log,(3/7 +3/2) si b=log,(3/49 314 +3/4)
a) Calculati a+b;
b) Aritati ca @>0 i b>0;

¢) Demonstrati ca a-b<1.

8) | a+b=log,¥/7 +¥2)(/49 -4 +a) 1p
~log,(7+2) =log, 9 =2 Ip
b) Y7 +32 >1=log,}/7 +32) > log,1=>a>0 1p
3<49<4, 3<-YP4<-21<¥4<2
:>1<§/@—3/1_4+§/Z<4 =b>0 2p
c . . .
) Se foloseste inegalitatea mediilor: va-b SaTer =a-b<l 2p
2. Rezolvati ecuatiile:
a) log, 3-log,4-log,5-...-log, ,n=8, (V)neN,n>3.
b) 4% —3.29 _4.22% =0, x>0.
c) z+|z|=1+2 +i
a) . . In3 In4 In5 Inn
Ecuatia se poate scrie —— = 1
InN2 In3 In4  In(n-1) 1p
— log,n=8=n=2° =256 P
b) C.E.:x>0. Se imparte ecuatia prin vl si se obtine 1
22l _3.-K _4 -0, P
Se noteaza 2°V* =t (t > 0) si se obtine t>—3t—4=0 cu solutia
t=4 1p
= x—/Xx=2 cu solutia x=4 1p
c) a+bi+vaZ+bh? =1++2+i =b=1 1p
a++va?+1=1++/2. Rezolvand ecuatia obtinem a=1 = z=1+Ii 1p




3. Fie functia f:R\{2} > E, f(x)=

2x-1
X_
a) Detreminati E=Im f

b) Aratati cd functia este injectiva

c) Pentru f:R\{2} - E determinati f™ sirezolvati ecuatia f(x)+x-f*(x)=0.

8) | E=Imf={yeR/(I)xeR\{2}al.f(x)=y]
y= 2x—21 = X(y—2)=2y-1. Pentru y=2 se obtine 0=3 (F).
_ 2
Deci y = 2si pentru y e R\ {2} X:2y_—21 = E=R\{2}
y_
b) Studiul injectivitatii functiei 2p
2 f:R\{2} > R\{2} f‘l(x)=2X_1=f(x)
’ X—2 1p
Ecuatia devine (1+x) 2xX _21 =0 cu solutiile x, =-1 i X, =% 2p
4. a) Verificati ca C!!l = E—fc: , (V)neN
_l_

. CO Cl C2 C” 2n+1_1
b) Demonstrati ca: T”+—”+_”+ Lo

= ,(V)neN.
2 3 n+l n+l

¢) Sa se determine n e N stiind cd dezvoltarea (JE + il/g)” are exact 10 termeni rationali.

a) | Demonstrarea identitatii 2p
b) | Folosind identitatea de la @) suma din membrul stang se poate
H 1 1 2 n+ly) _ 2n+l -1 2p

scrie n_+1(C“” +Cly+.+Cl) = —
c) nk ok

Termenul general al dezvoltarii este T,,, =CF-2 2 -3* iar acest

: . . n—k .k
termen este rational daca si numai daca > el si 2 €. 2p

Fiind 10 termeni rationali K € {O, 4,8,..., 36} sl cum n este numar

1p
par = n e {36,38}

Nota: Pentru orice solutie corecta, chiar daca este diferita de cea din barem,
se acorda punctajul corespunzator.




