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Filiera tehnologica: profilurile tehnic, servicii, resurse naturale si protectia mediului

CLASA a XII-a

BAREM DE CORECTARE SINOTARE

3 6
1.  Fie matricele 4 :[ 2} st X(a)=1,+aAd,aeR.

a) (2p) Aratatica X(a) - X(b)=X(ab+a+b),Va,beR,
b) (2p) Aflati m,n € Z astfel incat X (m)- X (n)=X(1);

c) (3p) Determinati numerele reale a pentru care are loc relatia
X (log,p,s a—7) X (10g,0, a—6) X (10g,y,, a—5) = X (-1).
a) X(a)X(b)=1,+ad+bA+abA’. Ip
Cum A’ = A,avem X (a)X (b)=1,+ad+bA+abA=X (ab+a+Db). |1p
b) X(m)X(n)zX(l):X(anrern):X(l):>mn+m+n=1:> Ip
(m+1)(n+1)=2= (m,n) e {(-3,-2):(-2,-3):(0,1);(1,0)} Ip
©) X(a)X(b)X(c)=X((a+1)(b+1)(c+1)-1). Ip
X (108,005 @ —7) X (108,006 @ —6) X (1080, a—5) = X (-1) = Ip
X ((108,055 @ = 7) (108006 @ —6) (108 5, a—5)—1) = X (-1) =
(102,05 @ —7)(10g s a —6)(l0g,,; a—5) =0
a €{20257;2026°;2027° | Ip

2. Fie polinomul f=2X’°-aX?—aX +2,cu a e R si cu ridicinile complexe x,,x,, ;.

a) (2p) Aratati ca polinomul f este divizibil cu polinomul X +1 oricare ar fi a € R;

b) (2p) Sa se determine numarul real a stiind ca polinomul are toate raddcinile reale;

¢) (3p) Sa se determine numarul real a astfel incat |x,|+|x, |+ |x;| = 3.

a) f(-1)=2(=1) —a(-1) —a(~1)+2=0= fNx+1). 2p

b) Din punctul a), rezulta ca x = —1 este radacina a polinomului f. Ip
Celelalte doui riadicini sunt solutiile ecuatiei 2x” — (a + 2) x+2=0.
Cum toate radacinile sunt reale, rezulta ca A > 0. Ip
A=(a+2) ~16= a(~o0,~6]U[2,).

c¢) Cum x, =-1 este raddcind a polinomului, avem |x,|+|x,|=2 (1). Ip




_a _a+?2
x1+x2+x3—E:>x2+x3——

xx%,x, =—1= x,x, =1

Daca toate radacinile sunt reale, adica a € (—oo, —6] ) [2,00), rezulta ca

X,,X; au acelasi semn. Ip
Caz I: x,,x; > 0. Rezultd, conform relatiei (1), cad x, +x;, =2=a=2
Caz II: x,,x; <0. Rezulta, conform relatiei (1), cd x, +x;, =-2=a=-6

Daca ae(—6,2),atunci x,,x, € C\Rsi x, =X, = |x2| :|x3| =1.Cum Ip
Xy, = a+2ti _Zz —4a+12 | rificd toate relatiile, rezultd ca a € (—6,2).

Deci a € [—6,2].

X

3. Se considera functia f:R\{l} >R, f(x) = © -

a) (2p) Aratati ca tangenta la graficul functiei f in punctul de abscisa x =2 si care

se afld pe graficul functiei este paralela cu axa OX ;
b) (2p) Determinati ecuatiile asimptotelor la graficul functiei f;
. -1 .
¢) (3p) Demonstrati ci lnx—1 <x-y,oricare ar fi x,y €(1,2) cux < y.
y —

e (x—-2) Ip

(x=1)"
Deoarece f'(2)=0, rezulta ci tangenta la graficul functiei f in punctul | Ip

de abscisd x =2 si care se afld pe graficul functiei este paraleld cu axa OX .
b) lim f(x)=0= y=0este asimptota orizontald spre —oo. Ip

a) Avem f'(x)

lim f'(x) = 0 = graficul functiei nu admite asimptota orizontala spre

400

) X . . . . e
hm& = oo = graficul functiei nu admite asimptota oblica spre +oo.
X

X—>0

linll f(x)=—0; lin? f(x) =00 = x =1este asimptota verticala. Ip
x<1 x>1
o 1
O f(x)=0=2C"D gy 2-0mx=2. P

(c-1f

f este functie descrescitoare pe (—o0,2]si este functie crescitoare pe[2,). Ip
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Cum x,ye(L2) cu x<y= f(x)2 f(y)=

lnx—_le—y.

y—1

4. Fie f:R—R, f(x) :{112();2 TD,x20
x+x, x<0
a) (2p) Aratati ca functia f admite primitive;
b) (2p) Determinati primitiva G :(—o0,0) — Ra functiei g:(-,0)— R, g(x) = f(x)
pentru care avem G(-2) =2032;

¢) (3p) Aflati aria suprafetei cuprinse intre graficul functiei f, axa OX si dreptele de

ecuatii x=-2 si x=2.

. IR Ip
g_rggf(x) ?:rg(}(x +x) 0
a) £iilgf(x) = lim(ln(x2 +1)) =07= f este functie continud in x =0.(1)
x>0 x—0
x>0
7(0)=0
f este functie continua pe (—00,0) (functie de gradul 3); f este functie Ip

continud pe (0, 00) (compunere de functii elementare) rezultd, impreuna cu relatia

(1), ca functia f este continud pe R = f admite primitive.

b) g(x)=x"+x Ip
4 2 4 2

X X X X
dx=—+—+C=>G(x)=—+—+k,keR
Jede="-+= (=T + > +k ke

XX Ip
G(-2)=6+k=k=2026= G(x) :?+?+2026.

c) A= j‘|f(x)|dx: j.‘f +x}dx+j.‘ln(x2 +1)‘dx=A1 + 4,
Alzj.‘x3+x)dx:])-(—x3—x)dx:6 »
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21n5—2(2—arctg2):2ln5+2arctg2—4 = A:2(ln5+arctg2+1).




